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Zad 1. Badapc pochodne jednostronne rozstrzygreczy istnieg pochodne podanych funkcji we
wskazanych punktach:

1) y =[x wpunkciex, =0; 2)y=x’ +‘x2 —4‘ w punkcie x, = 2;

1
x> +x+1 dax=1 xarctg= dlax#0
3)y={ Cay= 00 -

3 ) )
3X diax<1 0 dla x=0
Zad 2. Korzystapc z regut obliczania pochodnych obliézyochodne nagpujacych funkcji:
— 3 2 1 3 3/v: — X . — 95 5 . - i .
1) y=5x"—-2x +—+—2+\/;+\/;, 2)y=x+3e"+2Inx; 3 y—2\/;+—2, 4) y =sinx+ cosx;
X X X
5) y = 2arctgx —arcctgx + arccosx; 6) y = M 7 y= Xte 8) y=xe*; 9)y=10x°Inx;
' 4x* +3 ' 2x% +1’ ’ '
_ . — a2 v L ACHT. _ 4 ) _cos’x,
10) y =cos@x+1); 1) y=sin’x 12 y=e™""; 13 y=@1+x)g@x); 14 y=———";
sin® x
15 y=xsin(2*); 16)y=2%; 17)y= e Inx; 18) y= sin(cosl); 19 y= M;
X In(cosx)

200y = [Iogg(x2 —1)]2; 21) yz%/arctg%e’; 22) y=x*; 23 y=(sinx)*;

Wskazowka do 22) 23) zastosawazory : €™ =x; €"9™ =g(x).

Zad 3. Obliczy¢ pochodne r@u od pierwszego do giego funkciji: y = —4x* + Tx2 +12x + 6.

Zad 4. Obliczy¢ drugy pochodn funkcji: )y= 3x°: 2)y =arccos 3)y= x@SN*

Zad 5. Zbada rézniczkowaln@¢ nasepujacych funkciji:
1 y= x?+3x-1 dlax<1l oy vzl X dlax<0
Y x}-4x+6 dax>1 In(x+1) dlax=0

. _ sin X dlax<0
Zad 6. Niech () = Ax2+Bx dlax=0

Dobra A i B tak, aby funkcjd byta wszdzie ré&niczkowalna.

Zad 7. Wyznaczy roézniczki funkcji:

D) f(x)=x>-3x"+3x; 2) f(X)=v1+x*; 3) f(t) =%th; 4) f(x) =i2.
X

Zad 9. Obliczy¢ przyblizong wartas¢ nastpujacych wyraen:

1) 4/1664; 2)./876; 3)(201)?; 4)arctg (098); 5)sin29.
Zad 10. Napis& rownanie stycznej i normalnej do krzywej:

8a®
) y=x"-4x+7, =1 2Jy=—n,—,
)y =X —4x X =1 2y 12+

Zad 11. Zbad& monotoniczné& nastpujacych funkciji:
Dy=2x>+3x">-12x+1 2)y=x'-2x*-5 3)y=+2x-x*; 4)y=x%€".

X, = 2a.



By="s+x' 6 y=x+;7)y=
X X X +1
Zad 12. Wyznaczy ekstrema funkciji:
2+ Ax+ x
1) y=x®-6x>-9x—4; 2)y:w; Jy=x’e2; 4Hy=x"Inx
X“+x+1

Zad 13. Znalez¢ najmniejsz i najwigksz wartas¢ funkcii:
Dy=x-2Inx w xO<le> 2)y=x'-2x*+5 w x[0<-22>; 3)y=arctgx’ wR

Zad 14. Wyznaczy przedziaty wkéstosci i wypuktosci oraz punkty przegcia wykresu funkciji:

Dy=xi 2 y=In(E+); 3 y=xin;
1+x X
_3-x. _2x* -1 B
Zad 15. Wyznaczy asymptoty wykreséw:1) Y = 7y 2)y= vt 3) y = Xxarctgx.

Zad 16. Sprawdzt, czy ponksze funkcje spetnigjw przedziale <-1,1> warunki twierdzenia Rolle’a:
D f(x)=-x>+1 2) f(x)=1-|x.

Zad 17. Czy funkcja f(x)=3x*-5 spetnia w przedziale <-2,0> warunkidsizenia
L '‘a? M tak, t y ktc taki, 7
agrange’a ak, to wyznaczy punktc taki, ze f(b)-f(a)=f'()(b-a) dia cl(ab).

— 4 3 _ny2 _
Zad 18. Wielomian F(x)=2x"+x"-2x" - x+2 przedstawd w postaci sumy peg

dwumianux-1.

Zad 19. Stosugc regut de L'Hospitala obliczy granice:

1
: B sin™
2 lim % 2y fim 20X gy i X 4y im X ) im 9 6) fim @) On(t- x);
x-0 XCOSX x-0a”+e " =2 Xoo X X 7 in(x =TT x-1
1-ex 2 In(x 2)

1

7) lim(7r—2arctgx) n x;  8) Iim(ctgx—l); 9) Iirr(l) x’ex’; 10 Iim(1+1)xz; 17) lim (tgx)>".
X - 00 X 0" X X - X - 00 X m

X
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