Analiza matematyczna 1

Lista 4

Z.1. Wykaz, na podstawie definicji Heinego , ze:
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2.2. Uzasadnij, ze podane granice nie istnieja:
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Z.3. Zbadaj istnienie i obliczy¢ wartos¢ ewentualnej granicy:
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Z.4. Oblicz granice jednostronne nastepujgcych funkcji w podanych punktach i rozstrzygnij,
czy funkcje te majg w tych punktach granice:

1 -
a) f(x)=e X w punkcie x =0, b)f(x)=|x f+x w punkcie x =1,
x_
X : .1 1 ,
o) f(x)= w punkcie x = 2, d) f(x) = xsin=-cos= w punkcie x = 0.
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2.5. Zbadaj ciggtosc funkcji f : R — Rokreslonych nastepujgcymi wzorami :

a)f(x)= X2 dao<x<1 b)f(X): COS% dla |XISl
2-x? dal<xs2’ |x—jl d|a|xl>1’

C)f(x):{sin% dia x#0 0 f(x):{xsin% da x%0
0 dax=0 0 dla x=0
-1 dla x<O
e)f(x)=¢0 da x=0, f) £(x)=[x].
1 da x>0

Z.6. Uzasadnij, ze funkcja f : R - R okreslona wzorem
f(x)z{l dla x niewymiernych

0 dla x wymiernych
jest nieciggta w kazdym punkcie xR

2.7. Uzasadnij, ze funkcja f : R - R okreslona wzorem

f(x)— 0 dla x niewymiernych
x dla x wymiernych
jest ciggta tylko w punkcie x=0.

Z.8. Méwimy, ze funkcja f :1 — R (| jest przedziatem, a nawet dowolnym podzbiorem

zbioru R) spetniana | warunek Lipschitza ze statg L =0, jezeli
| f(x)-f(y)| sL|x-y]| da xyOl.

Pokaza¢, ze funkcja f spetniajgca warunek Lipschitza na | jest jednostajnie ciggtana | .



