Listanr 2
Funkcje elementarne i ich wlasnosci. Funkcja ziozona i odwrotna.

Zad.1 Dany jest wykresfunkcji Y = f (X). Jak z tego wykresu otrzymaé wykres funkcji:
£, a+ f(x), f(x+b), f(cx), f(-x), -f(0),  gdzieab,cOR

Zad.2 Sporzadzi¢ wykresy funkcji okreslonych wzorami:

2 100= o+ -8 £ = et -3, ()=

3 =2, h(x)=log,|x+1.

é - 2‘,(1) fu)= %(sinu +|sinul) ,

t-1
9g(x)=[x+1]-2 5 f(t):sgnt—+1, 9 f(r)=

Zad.3 Wyznaczy¢ dziedzing nastepujacych funkcji:

N4 =X .
=log(1-2 = = |
a) f(x)=log(1- 2cosx), b) f(x) &+W, o f (t) = arcsir{logt),
u x° +2x% —x-2
dyh(u)= . o f(x)=arccos/x, f) f(x)=lo .
)()Me)() ) f(x)=log=—="—

Zad.4 Wyznaczy¢ okres podstawowy funkcji (jesli istnieje):

a) f(x)= Ssin%x b) f(x)=sinx +cosy3x ¢) f(x) = 2sin3x +3cos2x, d) g(x)= x ~[x].

Zad.5 Wykaza¢, ze f (X) = 2Iog(x + l) jest roznowartosciowa w calej dziedzinie.

Zad.6 Na podstawie definicji ustali¢, ktore z podanych funkcji sa parzyste, a ktére nieparzyste:

a) f(x)=x*+2x? +2,x0<-12>, b) f(x)=2*+2*x*cosx, o g(x)= |2x|§,

2
d) f(x)= xlogL)Hi, o g(x)= Iog(\/1+ 4x* —2x).

2X% = X+

Zad.7 Zbada¢ monotonicznos$¢ funkcji:
a) f(x)=2x? + x,x < —4,—% > bg(x)=3“+2, oh(x)= szl x [0 (—1, ).
X

Zad.8 Wyznaczyé T (g(X)), g(f (X)) (jesli to mozliwe), gdy:
a f(x)=x*+3i g(x)=+/x-1, b) f(x)=cosxi g(x)=logx.

Zad.9 Wyznaczy¢ wzér funkcji odwrotnej do danej (jesli to mozliwe):

a) f(x)=x*-2x* +1,x0<Lw), b) g(x)=2*,xOR, ¢ h(x)=Inx,x>0.

Zad.10 Cukier jest sprzedawany w jednokilogramowych torebkach oraz w workach zawierajacych 50 takich
torebek. Cena jednego worka wynosi 80 zt, a torebki 2 zt. Znalez¢ funkcj¢ podajaca, jaka maksymalna liczbe
kilograméw cukru moze kupi¢ przedsigbiorca dysponujacy kwota x zlotych. Narysowaé wykres tej funkcji. Jak

bedzie wygladal wykres te funkcji, gdy przyjmiemy, ze X (I N O{Q} ?
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ZADANIA POWTORZENIOWE

Funkcja wyktadnicza, logarytmiczna i funkcje trygonometryczne. Definicje, whasnosci
i wykresy funkcji. Metody rozwiazywania rownan i nierownosci wyktadniczych, loga-
rytmicznych i trygonametrycznych.

Zad.1 Sporzadzi¢ wykres funkcji:

oL g™

1x—l
a)y=2*%b)y== , c)y=
3 W2 O

Zad.2 Rozwigza¢ rownania:

a)4”° =256 D)3 +3* :1—; , 02773 =72  d)3[BL -109" +3=0,

1 X
e) 2x2_5x+10 - 64, f )2)( =4x71

Zad.3 Rozwigza¢ nieréwnosci:
1 2
X < X
22+2 27-1

e)3X<32X f)%g>4 )&H

Zad.4 Sporzadzi¢ wykres funkcji:

% 1 b>1<939<4, 027%>81  d)2*°-4">0,

2_Bx+4

ay=log,x i y= Iog} X, b)y=log,8%x, c)y= Ioggg, d)y=log,,(x+5).
Zad.5 Wyznaczy¢ dziedzing funicji:

a)y:Iogzx+§/:<, b)y:Iog4x+\/—_x, c)y=log,
Zad.6 Rozwiazaé réwnania:

a)log,[log,(2x+1)] =0, b) log,(5x+1) ~log,(x~1) = 2, c)3log, (x+1) = log, (X¢ + 2x +4x +7),

d)log, x+log,(x+1) =0, €)log,10+log,10=6, f)x°*** =100

Zad.7 Rozwiazaé nierownosci:

a)log; x+3log, x+2<0,  b)log,(2x-8)<3, c)loglﬁgﬁ—lcg:L
3 l
3

X
X+1

Zad.8 Obliczy¢ bez pomocy tablic :
tg100" +tg50°

a)sin75’, b)cos44’ cosl4d’ +sin44’ sinl4d’, c)
1-1t9100 +tg50°

, d)cos7’5 +cosl5'.

Zad.9 Udowodni¢ tozsamosci trygonometryczne:

sin@ - p) b)ctgor+ctgﬁ—S n@+p) ,CO)tga +ctga = ———— .
cosacosf sinasin sina cosa

Zad.10Rozwiazaé rownanie:

a)tga -tgB =

a)sin3x:§, b)cos5x=0, ¢)2sin® Xx—cosx—1=0, d)tg* x—4tg® x+3=0.
Zad 11 Narysowa¢ wykres funkcji:

a) y =sin2x, b)y:coséx, o)y =tg3x, d)y=ctgé><-



Odpowiedzi:
2) a) % b) -1 ¢)2, d)x = —%, X, =%, e)x, =1 x, =4, f)rownanieniemapierwiastiow.

3) a)x>0,b)—2<x<0,c)x<—g,d)x>—7,e) —§<x<0Iubx>§, f)x<—Z 0)2<x<3.

3
5) a) (0;+), b) zbior pusty, c)(—;0) O (0;+).
6) a) 2, b)g, )3, d)xzé(\/g—l), ) x=4/10, f)xlzﬁ, x, =100
7) a)%<x<%, b) x<4++/2, ¢)x0(0;1) O{3}.

8 ), 263+D, b) 23, 9-2/3 d)@

10) a)20° + k120, 40 +k [120',b)18 +k [36°,¢)60° + k [120° d) + 45 +k (180", +60° +k 180 .
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