
KURS WYRÓWNAWCZY Z MATEMATYKI
Lista 5

1. Sporz ¾adzíc wykresy podanych funkcji. Omówíc na podstawie wykresu ich w÷asnósci.

a) f (x) = x3; b) f (x) = x�1; c) f (x) = x�2; d) f(x) = x
1
2 .

2. Funkcja f okréslona jest wzorem f(x) = x51. Nie wykonuj ¾ac obliczeń, korzystaj ¾ac tylko

z w÷asnósci funkcji porównác liczby:

a) f(�5) i f(5); b) f(�3) i 0; c) f(�2) i f(3); d) f(3) i 0:

3. Funkcja f okréslona jest wzorem f(x) = x40. Nie wykonuj ¾ac obliczeń, korzystaj ¾ac tylko

z w÷asnósci funkcji porównác liczby:

a) f(�4) i f(4); b) f(�2) i 0; c) f(3) i 0; d) f(�5) i f(4):

4. Korzystaj ¾ac z w÷asnósci funkcji pot¾egowej rozwi ¾azác nierównósci:

a) �1 < x5 < 1
32
; b) �1 < x4 < 1; c) �8 < x3 < 1:

5. Rozwi ¾azác uk÷ady równań:

a)

8<: y = x6

y = 1
b)

8<: y = x5

y = 32
c)

8<: y = x4

y = 16

6. Sporz ¾adzíc wykresy podanych funkcji. Omówíc na podstawie wykresu ich w÷asnósci.

a) f (x) = 3x; b) f (x) =
�
1
3

�x
; c) f (x) =

�
1
2

�x
.

7. Sporz ¾adzíc na jednym rysunku wykresy funkcji f (x) = 2x oraz f (x) = 3x. Pos÷uguj ¾ac

si¾e rysunkiem znajd́z zbiór rozwi ¾azań nierónósci.

a) 2x > 3x; b) 2x < 3x.

Wiedz ¾ac, ·ze a > b > 1 naszkicuj na jednym rysunku krzywe wyk÷adnicze o równaniach

f (x) = ax oraz f (x) = bx.

8. Korzystaj ¾ac tylko z w÷asnósci funkcji wyk÷adniczej porównác liczby:

a)
�
3
7

�1;3
i
�
3
7

�1;5
; b) (0; 6)�4i (0; 6)5; c) 23i 2�

1
5 .

9. Do którego z przedzia÷ów: (0; 1) czy (1;1) nale·zy a, jésli prawdziwa jest nierównóśc

a) a111 > a112; b) a
p
5 < a

p
7; c) a0;2 < a0;3; d) a�

1
4 < a�

1
8 .
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10. Rozwi ¾azác równania:

1) 2x = 16; 2)(0; 1)x = 0; 01; 3)25x = 1
5
; 4)

p
5x = 3

p
25;

5)
�
2
3

�x � �9
8

�x
= 27

64
; 6)

p
2x �

p
3x = 36; 7) 32x = 94�x; 8) 2x

2�x�3 = 1
2
;

9) 5x
2� 5

7
x = 7

p
25; 10) 4x � 10 � 2x�1 = 24; 11)

�
3
2

�2�x � �
8
27

�x�2
= 0;

12) 9
p
x�5 � 27 = 6 � 3

p
x�5; 13) 25x �

�
1
125

�x�1
= 625; 14)

�
2
3

�2x � �27
8

�x�3
=
q

4
9
:

11. Rozwi ¾azác nierównósci:

1) 4x > 16; 2) 2x < 8; 3) 3x � 27; 4)
�
1
3

�x
< 9; 5)

�
1
5

�x � 0; 04;

6) 21�x > 1
2
; 7) 23�6x > 1; 8)

�q
5
6

�2�x
<
�
5
6

�x+4
; 9)

�
1
3

�2�x
> 9 � 32x�1;

10) 3 � 5x � 2 � 5x�1 + 2; 4 > 5x+1; 11) 1
27
� 9�(x2�5) � 1

3
; 12) 7x � 9 � 7�x + 8 > 0;

13) 22x � 2x � 2 � 0; 14) 10 � 2x � 16 > 4x; 15) (0; 6)x �
�
25
9

�x2�12
<
�
27
125

�3
.

12. Oblicz: log2 8, log0;5 8, log 1
3
9, log0;3 0; 09, log5 1, log7 1, log7 7, log3 3

2, log 3
5

�
5
3

�5
, 2log2 3;

4log2 5; log4 17 � 2 log16 17,
1
2
log 100 � log 2, log4+2log25-log 1

25
+ 4 log 2, lne2 + ln 1

e3
;

log6
p
10 � log 36.

13. Wiedz ¾ac, ·ze log3 x = a obliczýc:

a) log9 x; b) log27 x; c) log 1
3
x; d) log 1

81
x.

14. Wiedz ¾ac, ·ze log6 2 = a oraz log6 5 = b obliczýc:

a) log2 3 + log36 5; b) log3 2� 2 log 1
6
5; c) log3 5.

15. Porównác liczby:

a) log0;5 8 i log0;5 5; b) log3 0; 1 i log3 2; c) log0;1 0; 1 i 1.

16. Sporz ¾adzíc wykresy podanych funkcji.

a) f (x) = log2 x; b) f (x) = log 1
2
x; c) f (x) = log3 x.

17. Wyznaczýc dziedzin¾e.

1) f (x) = log3 (9� 3x); 2) f (x) = log0;1 (�x); 3) f (x) = log7 x
2;

4) f (x) = log3 (x
2 � 5x); 5) f (x) = log (x2 + 1); 6) f (x) = lnx3.

18. Rozwi ¾azác równania:

1)log 1
3
x = �2; 2)log(x+1) 4 = 2; 3)log2 (x� 1) = 3; 4)log6 x = log6 5 � 1; 5)

3 (log8 x)
2 � 2 � log8 x � 1 = 0; 6) log5 x = log5 7 + 2; 7) log2 x = log4 5;

8) log x = 2 � log 5; 9) 2 log x = log(5x � 4); 10) log(x�1) (x
2 � 5x+ 10) = 2;
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11) log x2 = 4�3 log x; 12) log
�
1
2
+ x

�
= log 1

2
�log x; 13) log16 x+log4 x+log2 x = 7;

14) log (x� 2) � log(4 � x) = 1 � log(13 � x); 15) log2 (x+ 2) � log2(x � 2) = 1;

16) log2
x�5
x+5

+ log2 (x
2 � 25) = 0:

19. Rozwi ¾azác nierównósci:

1) log2 x < log2 4; 2) log3 x > log3 4; 3)log5 x � log25 36; 4) log7 x < 1;

5) log7 x > �1 6) log5 (3x� 1) < 1; 7) log 1
3
x > log 1

3
5; 8) log0;5 x � 1;

9) log 2
3
x � �1; 10) log2 (x+ 2) < 2; 11) log 1

2
(x+ 2) < 2;

12) log0;1 (3� x) > 1+log0;1 20; 13) log 1
3

3x�1
x+2

< 1; 14) log2 (x� 1)+log2(x+1) > 3;

15) logx (x+ 2) < 2; 16) log2x (2� 3x) < 0; 17) logx x2�3
x�1>1 :

Opracowa÷a: Agnieszka Oelke
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