Funkcjewielu zmiennych

1. Wyznaczy dziedzir funkcji:
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2. Wyznaczy i narysowa dziedzirg f(x, y) = Inf oraz jej poziomi¢dlac=0
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3. Narysowa wykresy funkciji:

a) z=—Ja’-x*-y’
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4. Obliczy¢ pochodne castkowe rzdu pierwszego funkcji:

)
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b) f(x,y)—y
C) f(x,y):xﬁ
d) f(xy)=xe”
e) f(xy)=eYIny

5. Wyznaczy pochodne cgstkowe funkcji ztaoneyj:
a) z=f(uv)=In—, gdzieu = xsiny, v = xcosy
v+1
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b) z= f(u,v,w):arcsin%,gdzieu:e§, v=x2+y? w=2xy
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c) z= f(x,y):xv,gdziey:\/az—x2



6. Wyznaczy réwnanie ptaszczyzny stycznej do wykresu:
a) z= yln(2+ X2y — y2) w (21,z,)
b) z=x" w (2416)

7. Wyznaczy rozniczki zupetne funkcji:
a) f(x y)=arcsirxy)

b) f(xy)= X
) f(xy) ,/xy+y

8. Za pomog rézniczki zupetnej obliczg przyblizone wartdci:
a) y(41)° +(29)
b) (102)° {099y’
0 (203)*
(399)°
d) Inf/103+4/098-1)

e) (194)° e

9. Wyznaczy pochodia kierunkow funkcji:

a) f(xy)=x*+y*w P,(12) w kierunku prostejx :1+%t, y= 2+§t
b) f(x y)=arctg(xy) w P,(31) w kierunku od tego punktu do punkg(65)

c) f(xy)=Inyx?®+y? w P,(11) w kierunku dwusiecznejdwiartki uktadu

wspoétrzdnych
10. Wyznaczy wersoru wskazujcy kierunek, w ktérymi(z,l) =0 dla f(x y)=arcsin’
ou X

11. Wyznaczy ekstrema lokalne funkcji:
a) f(x,y)=x2+y?—6xy—38x+18y+20

b) f(xy)=xy-x*-y?
c) f(xy)=x3+y*-6xy
d) f(xy)=xe’

e) f(xy)=(2x+y?)e*

12. Wyznaczy ekstrema globalne funkcji w obszarze
a) f(xy)=x2y(d-x-y)wD={(x,y):x=20Cy=0Cx+y<6}
b) f(xy)=2x-y>w D={(xy):x*+y? <4}
13. Liczke 9 roztazy¢ na trzy dodatnie sktadniki tak, aby ich iloczyrt bgjwigkszy.

14. . Spérdd prostopadiriandéw o ustalonej dtugoi przekatnej p = 2./3 znaleé ten, ktory
ma najwekszy obgtosé.



