Matematyka (Zarzadzanie)
Lista 4 - Granica i ciagtos¢ funkcji

1. Obliczy¢ nastepujace granice

a) lim,_,_; Z3=4 b) lim,_.4 =25 ¢) lim, 0o T22EL,

d) lim,_, :’f—j, e) lim,_g %T, f) lim,_.4 %,

g) lim, .o % h) lim, o % D) limy o V22 - 1 — Va2 —1,

j) lim, o 252, k) lim, .y YEREYEEL ) lim, p eesde

m) lim, o —Vlsi;f;)”, n) lim, ., sin %, 0) lim, . +/Zsin (\/;1: +1-— \/E) ,
p) lim, g @71, r) lim, = Siri(;;)i), s) lim, oo sin (Vz + 1 — /),

) lim, g ZSRED ) fim, SO ) G, (288)7

%) limg oo (2221)%7° 0 y) lim, o 20 2) lim, o .

2. Obliczy¢ granice jednostronne nastepujacych funkcji w podanych punktach i rozstrzygnaé,
czy funkcje te maja w tych punktach granice:

a) f(z)=e =+ w punkcie =0, b) f(z)=22+2 w punkce z=1,

r—1

c) f(z)=-% w punkcie z=2, d) f(z) =arctgr= w punkcie z=1.

3. Zbada¢ ciggtos¢ nastepujacych funkeji:

22, dla 0<z<1, cosTF, dla |z <1,
8 J@ =99 22 da 1<z<2 b) glx) = z—1], dla |z|>1,
-1, dla 2 <0,

\/Earctg%, dla  x #0,

_ 0, dla x=0,
0, dla =0, d) (@)=

1, dla z>0.



4. Wyznaczy¢ punkty niecigglosci podanych funkcji i okresli¢ ich rodzaj
( —logi(z+3), dla -3<z<-2

a) f(z)= oR dla -2 <z <0,
arctg%, dla 0<ux,
\
( (1) dla r<1,

x2+(1+g)$—g7 dla  —1<z <3,

b) glz) = ctgx, dla g <z<m,
0, dla 7w <z <2m,
| sin x|, dla 21 <z,

[ arctg (a:—l—g), dla r < -7,

cos x, dla —5<z< 7,

¢) hz)= —tgx, dla 5 <x<m,
1, dla <.

\

5. Dla jakich wartosci parametru a dana funkcja jest ciggta w punkcie x(?
x, dla |z| <1,
) f@) =9 g +ar+b, da |z|>1,

(1—-2)tgfz, dla z#1,
b) glx) = 3+ a, dla =z =1,

(:1: — g) tgr, dla 1z # w2,

¢) )= a+1 dla x =2,

6. Czy funkcja
1—22% dla —-1<x<0,

flz) = 0, dla r =0,
22 —1, dla 0<z<l1,

przyjmuje warto$é¢ najwieksza i najmniejsza na [—1, 1]7



