Analiza matematyczna (Inzynieria Danych) Lista nr 3.

Wtasnosci zbioru liczb rzeczywistych.

1. Pokaza¢, ze przedziat (0, 1) jest zbiorem nieprzeliczalnym . Wywnioskowaé stad, ze zbior
liczb rzeczywistych R jest nieprzeliczalny.

2. Pokazac, ze

lrl < <als b Va? = faf;

a
oyl = [zllyl; .2 = Eloiley #0;
e. Jezelia >0,to |z <a & —a<zx<a & z€(—a,a).
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Jezelia > 0,to |z >a & (x<—a V x>a) & x € (—00,—a]U[a,+00).

ety <lzl+ 1yl b el =yl < e —yl.
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3. Sprawdzi¢, czy nastepujace liczby sa wymierne czy niewymierne:
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. Zbadac¢ ograniczonos¢ oraz wyznaczy¢ kresy zbiorow:

CA=(0,1)NQ; b.B={zt5 :neN} cC={L:ze(01]}
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dD={z€R: 2v+3|+|z+3]—z <6}
E={zeR :|¥-1<2*+z+1};
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F={x€eR :log,|r+2| <3}

5. Pokazac, ze dla dowolnych a,b € R zachodzi nieré6wnos¢

< |a —b|.
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6. Udowodni¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych aq,as, ..., a, oraz by, bs, ..., b, jest spel-
niona nierownosc

n

|arby + agby + .. + anbn| < (| Y a2 | D b2
=1

=1

7. Udowodnié¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x1,zo,..,x,, © € R jest spelniona nie-
rOWnos¢é
|z + 21+ 20 + oo + x| > x| = (21| + 22| + o+ |20])-
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. Rozwigza¢ réwnania:

a.lt+1=3; b.lz+1=z—1|; c |Jr+1|+2lz—1] =5

d. |1 =2z|+ 22 —6]=x; e |4—2z|+|—2+3]=5 f |z2—Tzx+8 =2
9. Rozwiaza¢ nieréwnosci:

a. |sz—1] <5 b.[3z—5] <|z+9; c |z+100] > |2z —1];

Az =1+ 20 -5 <9 e |2} <2 f]32 <2

g. |2;:35| >1; e ,/329“__; > 1.

10. Rozwiaza¢ nieréwnosci:

43 z—1. 1-2z _ 1+4=x . 224 .
o — > 457 b. 142 1+2z > 17 C. 2252 < O’
13 3 A z2—4 . z2—2x .
d Z -5 <-4 e 7520 55 <0;
222 —7x—29 . 2 —5x+3 . s | 2242236
g.1<m<2, h'ﬁ<1a 1.W>1.




