Analiza matematyczna (Inzynieria Danych) Lista nr 6.
Ciggi. Granica ciggu

1. Zbada¢ monotonicznos¢ ciagu o wyrazie ogélnym:
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2. Korzystajac z definicji granicy ciggu wykazaé, ze:
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3. Obliczy¢ granice ciggu o wyrazie ogélnym:
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4. Jedli {a,} jest ciggiem ograniczonym, za$ {b,} ciggiem zbiezinym do zera, to
lim,, oo anb, = 0.
Obliczy¢ granice ciggéw o wyrazie ogdlnym:

sin(3n+ 1), b. a, = H2E=4cos(nl), c. a, = nsin(n!)

a. Gn = n3+1 n2+1
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5. Przy zalozeniu, ze ciag (a,) okreslony ponizszym wzorem rekurencyjnym
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jest zbiezny, wyznaczy¢ jego granice.
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6. Niech {a,} bedzie zadanym ciggiem takim, Ze lim,, .

= q =const. Jezeli q < 1, to

lim,, .o a, = 0.

Wykazaé, ze ciagi a, = 2:1}’ ib,= E;_v'z);' sg zbiezne do zera.



7. Dany jest ciag v/2, V2 + V2, \/2 4+ V2 + V2 ... . Zbadaé jego zbieznosé i jesli to mozliwe

wyznaczy¢ granice.
8. Znalez¢ zbiory punktow skupienia podanych ciagow:

a. a, = (;1):”, b. b, =nsin®, c.c,=[1+(-1)"-2" d d,=3+2-(=1)"

9. Znalez¢ granice dolne i gérne podanych ciggdw:
a. a, = 3D bbb, = (1 + cosnm)n!.

10. Obliczy¢ granice ciagu a, = >7—| ﬁ_z

Wskazowka: Y, k* = w. Pokazaé¢, ze a, jest polem zakreskowanego obszaru.

Wywnioskowacé, ze pole

obszaru ograniczonego osig OX i wykresem funkcji y = 2%, 0 < 2 < 1 jest
rowne %



