Analiza matematyczna (Informatyka) Lista nr 6.

Pochodna funkcji. Rozniczkowalno$é funkcji. Rozniczka funkcyi.
1. Korzystajac z definicji zbadac istnienie pochodnej podanej nizej funkcji w punkcie xy = 1:
22 dlaz <1
f(x)_{ Vo dlaz>1

2. Korzystajac z definicji zbadaé istnienie pochodnej funkeji g(z) = /|z — 1| w punkcie
Ty = 1:

3. Dobraé¢ parametry a, b, ¢, d, p tak, aby funkcja f : R — R, okreslona w nastepujacy
sposob

T+a dla z < —1
fz) = —bz? +2 dla -1 <z<0
- ccosx +d da0<z<F

dp™® +p—1 dla z > 7

byta rézniczkowalna na R.

4. Zbadac¢ ciaglosé i rozniczkowalnoséé funkeji f(x) = |x| + |z + 1| oraz narysowac jej wykres.

5. Podaé dziedzine i obliczy¢ pochodne nastepujacych funkeji (a) wychodzac bezposrednio z
definicji pochodnej, (b) postugujac sie znanymi regutami rézniczkowania:

a. f(x) =2, b.glx) =Yz, c. h(z) =V +1, d w(x)=V1-2a2

6. Obliczy¢ pochodne podanych funkcji:
a.y=1Intg%, b.y=arcsinv/1—5z, c.y=1In(e" +1+¢?), d. y= 2z

sin2x
e.y= (14 Vr)tg(y/x), f.y= ;Oﬁ, g. y=1In|cosz|, h.y = sin (cos(z?)).

Poda¢ warunki okreslajace dziedzing kazdej z funkcji.



7. Niech y = f(z) bedzie funkcja o wartosciach dodatnich w przedziale (a,b) (ograniczonym

lub nie). Wyrazenie
/

Y
(*) (Iny)' = "

(gdzie * oznacza rézniczkowanie %) nazywamy pochodng logarytmiczng funkcji f. Wykorzy-

stujac wzér (*) zrézniczkowaé podane funkcje:

a.y = (1+sinz)vV®, b.y=(1+ x?)ln(l—i—zQ), c.y = (sinz)>T, d.y =z,

8. Napisa¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f w punkcie o odcietej g, jezeli

a. f(x) =sinz, zo=5,b. f(z) =241, xo=1,c. f(z)=In(l+x), zo=0.

9. Obliczy¢ pochodne ', f”, f” dla podanych funkcji:

a. f(r)=xlnz, b. f(z)= (2> + 2+ 1)cosz.

10. Korzystajac z rézniczki funkcji obliczy¢ przyblizone wartosci podanych wyrazen:

a. sin29°, b.1n0.9993, c. arccos0.499, d. 45, e. e 007



