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Relacja podzielnosci i stowarzyszenia, elementy nierozkladalne.

Czy w pierécieniu Z[i] element (1+i) dzieli liczbe:
a) 2 b) 5+2i c) 7—i?

Czy w pierscieniu Z{%} prawdziwe s3 zdania:
3
a) 5|10 b) 10|5 C) Z|15

5
d) 2.

Wyznaczy¢ elementy odwracalne pierscienia:
a) z[i]: b) z[iv2]; ¢) z|3] d) Z

W pierécieniu Z[i] wskaza¢ elementy stowarzyszone z danym elementem:

a) 3+5i; b) 5; c) 1-8i.

W pierscieniu Zliﬁ J wskaza¢ elementy stowarzyszone z danym elementem:
a) 6; b) 1-i7 .

W pierécieniu Z,[x] wskazaé elementy stowarzyszone z danym wielomianem:
a) X°+4x*+3x+2; b) 4x° +2x°.

W pierScieniu Z [I\/§J znalez¢ wszystkie dzielniki liczby:

a) 5+i/3; b) 4-5i/3; c) 3.

Jakiego typu elementem w pierscieniu Z[%} jest:

a) 4; b) 9; c) 10?

Zbada¢ rozktadalnos¢ w pierscieniu 2Z liczby:

a) 6; b) 60.

Pokaza¢, ze jezeli N(X) = p, p- liczba pierwsza, to x jest elementem nierozktadalnym.
Zbadag, czy element 10 pier§cienia Z[i\/g] ma rozktad jednoznaczny?

Zbadacd, czy element 16 pierScienia Z[il5] ma rozktad jednoznaczny?

Zbadacé, czy w pierscieniu Z[i\/g] liczba 1+ 8iv/6 rozkltada si¢ jednoznacznie na
czynniki nierozkladalne?

Udowodni¢, ze liczba 2 nie jest elementem pierwszym pier$cienia Z[iﬁ ].
Udowodnié, ze liczba 1+i+/5 nie jest elementem pierwszym pierécienia Z[i/5].
Udowodni¢, ze liczba 3 nie jest elementem pierwszym pierécienia Z[iv/5].
Udowodni¢, ze liczba 3+i+/7 nie jest elementem pierwszym pierécienia Z[iv/7].
Zbada¢, czy element 4 pierScienia Z[i\/§] ma rozklad jednoznaczny?

Stosujac algorytm Euklidesa w pierscieniu Z[i] obliczy¢ NWD danej pary liczb:
7-i, 5+9i

6+7i, 1-8i

19+9i, 11-3i

Stosujac algorytm Euklidesa w pierécieniu Z[i~/2] obliczyé NWD danej pary liczb:
5+i/2, 9

7-4i217 - 2i/2

5+6iv2,4-iv2.



