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Twierdzenie o homomorfizmie dla grup; Ideaty; PierScienie ilorazowe

Udowodnié, ze Jeéh Hy <G 1iHy <G to zbiér HiHy = {hth chy € Hi i
he € Hs} jest dzielnikiem normalnym grupy G.

Niech L(G) oznacza zbiér wszystkich dzielnikéw normalnych grupy G.
Udowodnié, ze zbiér czeéciowo uporzadkowany (L(G), C) ma nastepujace
wlasnoSci:

HH; = sup{Hl,Hg} i HHNHy = inf{Hl,Hg}.

Udowodnié, ze zbiér Z(G) = {a € G : (Vz € G) ax = za} (tzw. centrum
grupy) jest dzielnikiem normalnym grupy G.

Pokaza¢, ze jeli © jest kongruencja w grupie G to [e]o jest podgrupa
normalna grupy G.

Pokazaé, ze jesli O jest kongruencja w pierécieniu to [0]e jest ideatem.

Wyznaczy¢ wszystkie idealy pierScienia (Zi2,+12,-12), ktére z nich sa
idealami pierwszymi, a ktére maksymalnymi.

Niech Inn(G) oznacza grupe automorfizméw wewnetrznych grupy G, a
Z(Q) jej centrum. Wykazaé, ze Inn(G) jest izomorficzna z grupa ilorazowa

G, z(c)-

Wyznaczy¢ wszystkie obrazy homomorficzne grupy (Zs, +s), (Z10, +10) 1
(537 O)'

Wyznaczy¢ pierScienie ilorazowe wzgledem idealéw dla pierScienia P =
(Zs,+6,6). Wyznaczyé jadro homomorfizméw f; : P — Py, gdzie I;-
idealy pierScienia P.

Niech I bedzie ideatem w pierScieniu R. Wykaza¢, ze I jest idealem pier-
wszym wtedy i tylko wtedy, gdy R 1 jest pierScieniem bez dzielnikéw
zera.

Pokaza¢, ze pierScien (Z,,, +n, ) jest cialem wtedy i tylko wtedy, gdy n
jest liczba pierwsza.



