Zadania z logiki i teorii mnogosci. Lista 2

Zadanie 1. Wykazaé, ze nastepujace formuly rachunku zdan sg réwnowazne:

Lo~(aVp)i(~a)A(~p);
~(anB)i(~a)V(~p)
a=F1i(~a)Vps;
(1 VaaVaz) = F1i(a1 = 0)A (a2 = B) A (a3 = B);
(@=p)=7i(~)=((~0)=(~a),iyV((~B)Aa);
a=B=y)i~@Ap)Vy,if=(a=7).
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Zadanie 2. Okreslmy funktor zdaniotwérczy G zmiennych «, (:
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Zmalez¢ taka formule rachunku zdan o zmiennych zdaniowych «a, (§, ktorej tablica wartosci lo-
gicznych pokrywa sie z okreslonym powyzej funktorem, ze w formule tej wystepuja jedynie:

(a) alternatywa i negacja;
(b) koniunkcja i negacja;
(c) implikacja i negacja.

Zadanie 3. Okre$lmy funktor zdaniotwérczy F' zmiennych x, y, 2:

zly|z|F
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Zmalez¢ jakakolwiek formule rachunku zdan o zmiennych zdaniowych z, y, z, ktérej tablica war-
tosci logicznych pokrywa sie z okreslonym powyzej funktorem.



Zadanie 4. Niech X oznacza zbiér. Okre§lmy operacje réznicy symetrycznej A na rodzinie 2%
wszystkich jego podzbioréw wzorem:

€ AAB < (((reA)V(xe B)A~((z € A)A(x € B))).

Jesli przyjaé¢ oznaczenia p = (z € A) i q = (r € B), to prawa strone réwnowaznosci mozemy
zapisaé tak:
(PVa)A~(pAg).

Przyjmujac dodatkowo r = (z € C), zapisz z uzyciem p, q, r wyrazenia:
1. x € (AAB)AC,
2. x € AAN(BACQ).

Oznaczmy pierwsze z otrzymanych wyrazen przez L(p,q,r) a drugie przez P(p,q,r). Maja one
postaé¢ form zdaniowych. W dowolny sposéb, np. za pomoca Pythona, sprawdz, ze L(p,q,7) =
P(p, q,r). Na zakonczenie wyprowadz wniosek, ze A jest dzialaniem lacznym, tzn.

(AAB)AC = AN(BAC).



