Zadania z logiki i teorii mnogosci. Lista 3

Zadanie 1. Niech a, b, ¢, d beda rézne od zbioru pustego. Jakie zwigzki miedzy nimi pociaga
kazda z réwnosci:

1. {b,c} = {b,c,d};
2. {a,b,a,c} ={a,b,c};
3. {{a} {a,b}} = {{c}, {c,d}}.
Zadanie 2. Sprawdzié¢, czy nastepujace pary zbioréw sa réwne:
1. A=[1-+5)/2,(1+5)/2] oraz B={z € R: 22+ 2 — 1< 0};

2. A={ax® +br+c:a,b,c€R}oraz B = {(a—1)x®+2bx+c*: a,b,c € R} (chodzi o zbiory
funkeji !);

3. A= {{{1}}}} B={{{1}}}.

4. A = zbiér wszystkich tréjkatow prostokatnych; B = zbiér wszystkich takich tréjkatéw o
bokach a < b < ¢, ze ¢ = a® + b2

Zadanie 3. Niech X — zbiér niepusty o n elementach.
1. Wykazaé, ze 2X liczy 2" elementéw.

2. Wykazaé, ze podrodzina .4 = {A € 2%X: A ma nieparzysta liczbe elementéw} liczy 21
elementow.

3. Wykazaé, ze dla kazdego niepustego B C X podrodzina 45 = {A € 2%: AN B ma
nieparzysta liczbe elementéw} liczy 277! elementéw.

Zadanie 4. Sprawdzié, czy dla wszelkich zbioréw A, B, C, D zachodza réwnosci:
1. (AuB)\C=(A\B)U(B\C(O);
2. (A\B)UC=((AUC)\B)U(ANCQO);
3. (A\B)\C=A\(BUOQO).

Zadanie 5. Niech o = {A;, Ao, ..., Ay} — rodzina podzbioréw przestrzeni X.

1. Wykazaé, ze zbiér wszystkich skladowych Z tej rodziny (patrz wyktad) liczy co najwyze]
2™ elementow oraz ze dwie sktadowe sg albo réwne, albo roztaczne.



2. Podaé przyktad rodziny zaleznej o7 , ze n = 3 oraz Z liczy 8 elementéw.

Zadanie 6. Niech X bedzie niepustym zbiorem i niech .# bedzie rodzing podzbioréw zbioru X.
Wykazaé, ze

1. .7 jest cialem wtedy i tylko wtedy, gdy (1) 0 € %, (2) jesli A € F, to A" € F, (3) jesli A
iBe %,to ANBe Z.

2. Jedli .Z jest cialem, to dla wszelkich A, B € .# mamy A\ B € .% oraz AAB € .Z.

Zadanie 7. Wykazaé, ze dla wszelkich zbiorow A, B, C, D prawdziwe sa nastepujace zdania:
1. ( ACBACCD)=(ANnC C BND);
2. (ACBANCCD)=(AUuC C BUD);
3.  ACB& BCD)= ((C\A)N(C\B)=C\B);

Zadanie 8. Wyznacz <7, N, JU<), UNZ), N(U), (N <) dla nastepujacych rodzin

rodzin zbioréw:
Lo/ ={{{3,4}.{4,5}}, {{1.4}} };
2. o = {{{{0}, 01}, {{{{0}}}} };
3. o = {{{1,4},{3,4},{1,-1}},{{2,1}, {3,4}, {z € R: 2% = 1}}}.
Zadanie 9. Znajd7 sume i przekr6j nastepujacych rodzin zbioréw:
1. o ={[0,1 - —=5]: n € N};
2. o ={[0,n+1): n € N}.

Zadanie 10. Wyznacz wszystkie selektory rodziny zbioréw {{1,2,3},{a, A}, {Q,#,0}}



