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Wyznaczy¢ liczbe chromatyczng grafu petnego k-dzielnego, C,, P,, K, —e, dlan > 2, grafu Petersena,
drzewa rzedu n.

. Pokazaé, ze graf G jest dwudzielny wtedy i tylko wtedy, gdy x(G) < 2.

Majac zadana liczbe catkowita d > 1 wskazaé¢ graf G taki, ze A(G) =d i x(G) = 2.

Let G be a graph with x(G) = k. A graph H is obtained from G by subdividing every edge of G. If
X(G) = x(H), then what is k7

Show that
(a) for every k-chromatic G, there is an ordering of the vertices of G such that the greedy colouring
algorithm gives a k-colouring of G.
(b) for every positive integer p there is a graph G, and an ordering of the vertices of G such that the
greedy colouring algorithm gives a k-colouring of G, where k = p + x(G).
Pokazaé, ze

(a) x(G+ H) = x(G) + x(H).
(b) G + H is uniquely colourable if and only if G and H are uniquely colourable.
(¢) a(G)x(G) = |V(G)|, gdzie a(G) jest liczba niezaleznosci grafu G.

Niech dany bedzie graf G i niech x(G) = k. Pokazaé, ze G ma co najmniej k wierzchotkow stopnia
k — 1 lub wiekszego.

Pokazaé, ze jezeli G jest grafem o n > 1 wierzchotkach i m krawedziach, to

Q) > 2.
X' (G) p

Niech G bedzie maksymalnym grafem zewnetrznie planarnym. Pokazaé, ze G jest jednoznacznie 3-
kolorowalny.

Poréwnaj ograniczenia dolne i gérne indeksu chromatycznego podane w twierdzeniu Vizinga z rzeczy-
wista wartoscia indeksu chromatycznego dla cyklu C7, grafu pelnego Ky, grafu pelnego dwudzielnego
K4’6.

Niech G bedzie grafem d-regularnym spéjnym nieparzystego rzedu. Pokazaé, ze x'(G) = d + 1.

Niech G bedzie grafem hamiltonowskim, w ktorym kazdy wierzcholek ma stopien 3. Pokazaé, ze
/
X'(G) =3.

Rozwazajac mozliwe 3-kolorowania zewnetrznego cyklu dlugosci 5, udowodnij, ze graf Petersena ma
indeks chromatyczny réwny 4.

Wyznacz ch(G) dla graféw P, Cp, K, K22, K23, K2 4.



