Listanr 5

Ciqgi liczbowe. Ciqg, jego wlasnosci i granica, definicja liczby e. Metody wyznaczania granic.

Zad.1 Wypisa¢ kilka poczatkowych wyrazow ciagu (a,), ktorego wyraz ogolny okreslony jest wzorem:
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Zad.2 Na podstawie znajomosci kilku poczatkowych wyrazéw podanych ciggdw znalezé wzory ogdlne
tych ciagow:

a) Firma budowlana buduje wiezowiec. Obliczono, ze nacisk jednopietrowej konstrukcji na podtoze wynosi 2
jednostki (a;=2), dwupietrowej 4 jednostki (a;=4), trzypictrowej 8 jednostek (az=8),... Oprocz znalezenia
wyrazu ogolnego powyzszego ciagu oblicz nacisk dziesigciopietrowej konstrukcji na podloze.

b) Jan Kowalski budujac piramide na pierwsza warstwe zuzyl 200 cegiet (a;=200). Na kazda nastepng zuzywat
0 25 cegiel mniej (a,=175 a=150...). Oprocz znalezienia wyrazu ogolnego powyzszego ciagu oblicz ile
warstw wybuduje Kowalski majac do dyspozycji 650 cegiel.
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Zad.3 Zbada¢ monotoniczno$¢ oraz ograniczonos$¢ nastepujacych ciagéw o wyrazie ogélnym:
_2n+1 51 _n*+1, _on. _
a)a, =———: b)a =¥2-1 c)a, = ; d)a,=2"; ea,=Inn.
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Zad.4 Oblicz granice ciagu (a,) 0 wyraze ogolnym:
3 3
- -4n- -n+
a)an:L; b)an:4n 3; C)an:2n—42'n:|;'; d)an: jn 2n 6 :
n+1 6-5n 6n+3n° —n 2n°-n“+2n+1
n _1\n 20 3 _ _1\3
SO L NP o ok A S C: 1ot N
2" +1 (n°+1 Bn+10] (4n-1)°(1-5n)

Zad.5 Obliczy¢ granice ciagu (a,) 0 wyrazie ogélnym:

3
a)a, =+n*+n-n; b)a =+3n2+2n-5-nV3; c) a, =n—+1; d)a, =3n®+4n? -n,
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Zad.6 Obliczy¢ granice ciagu (a,) 0 wyrazie ogélnym:
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Zad.7 Korzystajac z twierdzenia o trzech ciagach obliczy¢ granice ciagu (a,) 0 wyraze ogolnym:

a)a, =5"+4" +3"; b)anzri/§§+%§+%§; C)an:m:1—+ﬁ; d)an:n/2n4+n2+l.

Zad.8 Obliczy¢ granice ciagu (a,) 0 wyrazie ogélnym:
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Zad.9 Obliczy¢ granice ciagu (a,) 0 wyrazie ogélnym:
log,(n+1 logs n log, n®
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