Listanr 4
Granica i ciqglos¢ funkcji jednej zmiennej rzeczywistej. Punkty nieciqglosci funkcji.

Zad.1 Sprawdzi¢ istnienie granicy funkcji w punkcie obliczajac granice jednostronne:

X+1 X—2 3
a)f(x)=—=, x=1, b)f(X)=——, x=2; ¢) f(x)= , X=-3
)= x=1 b f()=—73—" ) F0=5"

. = ei—l
d) f(x)=22*, x=2 e f(x)=3%%", x=2 f)f(x)=——-, x=0.

ex +1

Zad.2 Obliczy¢ granice:
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Zad.3 Narysowac wykresy funkcji spelniajacych wszystkie podane warunki:
a) lim f(x) =0, lim f(x) =3, funkcjajest parzysta;
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b) lim f(x) =0, lim f(x) =3, lim f(x) = ~oo;
C) Iin_1 f(X) = o, Iing_ f(X) =— oo, |ing+ f(x) =1, lim f(x) =5;

Zad.4 Zbada¢ ciaglos¢ funkcji oraz naszkicowa¢ jej wykres. Jezeli funkcja jest nieciagta, to okresli¢ rodzaj
nieciagtosci:
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Zad.5 Dla jakich warto$ci rzeczywistych A i B funkcja
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jest ciagla w zbiorze R?

Zad.6 Kowalski, chcac zbudowaé konstrukcje dachu, wycina z bel o podstawie kota o promieniu R belki o
podstawie prostokata. Korzystajac z twierdzenia Weierstrassa o przyjmowaniu kreséw przez funkcje ciagla na
przedziale domknigtym sprawdzi¢, czy uda mu si¢ wyciaé tak belke o podstawie prostokata, by pole tego
prostokata byto najwigksze?
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