Egzamin pisemny z analizy funkcjonalnej
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1. Zdefiniuj norme w przestrzeni liniowej X nad ciatem K. 1p.

2. Sformutuj Lemat Riesza. 3p.

3. Opisz te przestrzenie unormowane, w ktorych kula domknieta jest zwarta.

bardzo dobry
dobry plus
dobry
dostateczny plus
dostateczny
niedostateczny

1p.



4. Opisz te przestrzenie unormowane, w ktérych kazdy szereg zbiezny bezwzglednie jest zbiezny.
2p.

5. Sformutuj twierdzenie o warunkach réwnowaznych ciggloéci odwzorowania liniowego. 3p.

6. Jakie znasz wzory pozwalajace obliczy¢ norme ciggltego odwzorowania liniowego? 3p.



7. Podaj wypowiedz Twierdzenia Banacha — Steinhausa. 3p.

8. Sformutuj Twierdzenie Hahna — Banacha. 2p.

9. Zdefiniuj iloczyn skalarny w przestrzeni liniowej nad ciatem K € {R,C}. Jakim wzorem defi-
niuje si¢ norme¢ w przestrzeni unitarnej? 3p.



10. Wypowiedz Twierdzenie Jordana — von Neumanna. 2p.

11. Sformutuj Twierdzenie o rzucie prostopadtym. 2p.

12. Podaj wypowiedz Twierdzenia Riesza o postaci funkcjonaléw w przestrzeni Hilberta. 2p.



